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clasa a X-a

1. Demonstrati ca pentru orice z € C cu |z| = 1 are loc inegalitatea:
1012 |1+ z| + |1+ 2% + |1 + 23| + -+ + |1 + z2°%5| > 2024.
S.G.M. 10/2024

2. Determinati perechile de numere reale pozitive (x, y) care verifica simultan conditiile:

k14’x\/;§+14 y\/ﬁz3

3. Dacida,b,c €(0,1)saua,b,c € (1,+), demonstrati ca:
a) log, b +log, c+log.a>=3
b) logZ b + log? ¢ + logZ a = log, b + log, ¢ + log, a

4. Se considera punctele distincte A, B,C de afixe z,, zp si respectiv z., unde z,, zg, z¢ sunt
numere complexe cu |z4| = |zg| = |z¢|. Demonstrati ca:
a) zy-lzg—zc|l+ 25 - |zc — 24| + 2¢ - |24 — zg| =0 dacd si numai dacd A ABC este
echilateral.
b) z3 - (zg —zc)+zp - (z2c — 24) + 22 - (24 — zg) = 0 dacid si numai dacid A ABC este
echilateral.

NOTA:
1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Timpul de lucru este de trei ore.
3. Fiecare subiect se puncteaza cu 7 puncte.



